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Résumé

Les nombres de Delannoy dans le plan Z
2 se dé�nissent par la ré
urren
e

D(p, q) = D(p−1, q)+D(p, q−1)+D(p−1, q−1), où D(p, 0) = D(0, q) = 1.
Il s'agit du nombre de 
hemins minimaux du plan joignant (0, 0) à (q, p), dont
les seuls pas autorisés sont les pas � Est � (1, 0), � Nord � (0, 1) et � Nord-

Est � (1, 1). Lorsque n ≡ p = q, ils représentent les � mouvements du roi �

sur un é
hiquier et D(n, n) = Pn(3), où Pn(x) est le polyn�me de Legendre

(
f. Weisstein [8, p.411℄, Comtet [2℄, Moser-Zaya
hkowski [3℄, Vardi [7℄, et
.).

Une autre forme 
lose s'exprime par

D(n, n) =
∑

0≤k≤n

(

n

k

)(

n + k

k

)

= 2F1

[

−n, n + 1
1

;−1

]

.

Soit D(p, q) l'ensemble des 
hemins de Delannoy sur Z
2 entre deux points

distants de p pas vers l'est et de q pas vers le nord. Il est prouvé dans Autebert

et al. [1℄ que D(p, q), muni d'un ordre naturel, est un poset qui possède une

stru
ture de treillis distributif dont la trame est de 
ardinal 2pq.
Ave
 une autre appro
he que 
elle de S
hwer [6℄, nous nous intéressons i
i

à 
ertaines propriétés 
ombinatoires des nombres de Delannoy D(p1, . . . , pn),
� généralisés � en dimension quel
onque n ≥ 2 : suivant Pemantle [4℄ et

Pemantle-Wilson [5℄ nous étudions en parti
ulier le 
omportement asympto-

tique de leurs séries génératri
es diagonales multivariées.
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